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ZADANIE 4. Niech r, oznacza reszte z dzielenia liczby n® przez 67. Udowodnij, ze istnieja dodatnie
liczby catkowite N oraz T, takie ze r,y7 = r, dlan > N.

ZADANIE 5. Malgosia ma wypukty wieloscian, ktorego jedna $ciana jest czworokatem, a wszystkie
pozostate sa trojkatami. Malgosia sprawdzila, Ze moze pokolorowac kazdg krawedz swojej bryty na
amarantowo, bordowo lub cynobrowo w taki sposob, aby kazdy trojkat utworzony z tych krawedzi
miatl boki trzech réznych kolorow.

Jas bardzo nie lubi czworokatow. Poprosil wiec Marysie o dorysowanie jednej z przekatnych czwo-
rokatnej Sciany, ktora podzieli ja na dwa trojkaty. Czy Malgosia moze spetni¢ zyczenie Jasia, a potem
pokolorowa¢ wszystkie krawedzie swojego wielo$cianu oraz dorysowang przekatng w taki sposob,
aby kazdy tr6jkat na powierzchni bryly miat boki trzech r6znych kolorow?

ZADANIE 6. Kula Q jest styczna do wszystkich krawedzi czworo$cianu ABCD. Niech a, b, ¢, d ozna-
czaja dlugosci odcinkéw stycznych do Q poprowadzonych odpowiednio z wierzchotkéw A, B, C, D.
Udowodnij, ze $rodek kuli Q nalezy do czworos$cianu ABCD wtedy i tylko wtedy, gdy:

1 1 1 1 1 1 1 S 1 1 1 1 1 1 1 1 1

-+ -+ == 4+ -+ — > -
a b ¢ d a b d ¢ a ¢ d b b ¢ d = a

Zasady:

e Masz pie¢ godzin na rozwigzanie trzech zadan, jak na finale OM.

e Rozwigzania w postaci trzech plikow PDF zgtos przez formularz internetowy:.

e Moga to by¢ skany/zdjecia odrecznych notatek, mozesz tez pisac na tablecie lub komputerze.
e Pisz uczciwie. To nie prawdziwe zawody, chodzi tylko o to, by sie sprawdzic.

o Jesli jestes uczestnikiem OIM, otrzymasz mailem oceny i komentarze do swoich rozwigzan.
e Jesli nie, to w miare mozliwosci tez, ale by¢ moze nieco pézniej, sprawdzanie troche trwa.



